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Vzdeélavaci material
vytvoreny v projektu OP VK

Nazev skoly:

Gymnazium, Zabfeh, namésti Osvobozeni 20

Cislo projektu: CZ.1.07/1.5.00/34.0211

Nazev projektu: ZlepsSeni podminek pro vyuku na gymnaziu

Cislo a nazev kliéové aktivity: [1l/2 - Inovace a zkvalitnéni vyuky prostfednictvim ICT




Anotace

Nazev tematické oblasti:

Diferencialni poCet

Nazev uc¢ebniho materialu:

Limita — zavedeni pojmu

Cislo uéebniho materialu:

VY_32_INOVACE_M0201

Vyuéovaci predmét:

Matematika

Roc¢nik: 4. ro¢nik vy$§iho gymnazia
Autor: Jaroslav Hajtmar

Datum vytvoreni: 9.9.2013

Datum ovéfeni ve vyuce: 16.9.2013

Druh uéebniho materialu: prezentace

Ocekavany vystup:

Student si déla poznamky k probiranému tématu a

Y™ v oy

prubézné fesi pfedkladané ulohy

Metodické poznamky:

Materidl — prezentace — je uréen jako osnova vykladu
nového uciva resp. pro ucely opakovani




Limita — zavedeni pojmu

Jaroslav Hajtmar

9.9.2013



Limita funkce

Vlastni cislo x (vlastni hodnota) libovolné ¢islo x; € R
Nevlastni Cisla (nevlastni hodnoty) —co ¢ R a +c0 ¢ R

Rozsireni mnoziny realnych Cisel: R* = R U {—o0, +00}

+oo ¢ R ale +oo e R*

Limita — matematickd konstrukce vyjadrujici, Ze se funkcni hodnota
funkce f (x) ,,priblizuje* k néjaké hodnoté (vlastni i nevlastni), pokud

se argument funkce x ,,blizi* k néjaké konkrétni hodnoté (vlastni i ne-
vlastni).



\ f(x3)3:
f(x2) -

fx1) A




y = h(x)

Y







Limita v bodé€ zleva a zprava

Funk¢ni hodnoty funkce f (x) se mohou ,,ptiblizovat® k riiznym hod-
notdm (vlastnim i nevlastnim), pokud se argument funkce x bude
,,blizit* ke konkrétni hodnoté€ (vlastni) zleva nebo zprava.

Funkce ma tzv. limitu jen pokud se obé jednostranné limity rov-
naji!



K jaké hodnoté se ,blizi“ f (x), kdyzx — Xg?




K jaké hodnoté se ,blizi“ f (x), kdyzx — Xg?




K jaké hodnoté se ,blizi“ f (x), kdyzx — Xg?
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K jaké hodnoté se ,blizi“ f (x), kdyzx — Xg?

y=f(x)
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K jaké hodnoté se ,blizi“ f (x), kdyzx — Xg?

f(Xo)

y=ix)




K jaké hodnoté se ,blizi“ f (x), kdyzx — Xg?
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K jaké hodnoté se ,blizi“ f (x), kdyzx — Xg?

A
y




K jaké hodnoté se ,blizi“ f (x), kdyzx — Xg?

A
y

y=fx)




Okoli bodu
Pro 6 € R* rozumime §-okolim bodu x; interval:
(XO — 0, Xo + o) )

N\ 1 Vs
)

J -
X0—3 X0 X0+8

Dalsi pojmy:

B levé a pravé okoli bodu
B prstencové okoli (bez bodu x;)
B symetrické a nesymetrické okoli bodu


Jaroslav Hajtmar


Jaroslav Hajtmar


Jaroslav Hajtmar
_

Jaroslav Hajtmar
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Vlastni limita ve vlastnim bodeé

DEF. Funkce f: y = f(x) ma v bodé€ xy € R limitu A € R, jestlize
Ve > 036 > 0 takové, ze Vx € (xog — 6, x5 + &), x # xy plati, ze
fx) e (A—-¢€,A+ ¢). PiSeme xlir)rclf(x) =A.

—X0

limf(x) =A

X%XO

Dnesni definice — 19. stoleti (Cauchy, Weierstrass)



Geometricka interpretace limity

y=fx)

Y




Jak rozumeét definici?

.1 1
lim= = =
x=2% 2
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